May 6, 2019
MATEMATICAS PARA LA ECONOMIA II (2018-19)

ECONOMIA, DERECHO-ECONOMIA, ESTUDIOS INTERNACIONALES-ECONOMIA
HOJA 6. INTEGRALES DOBLES

(1) Calcular las siguientes integrales dobles:
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Respuestas: (a) fol fol aydrdy =1/4
(b) [y dafy (22 +y)dy = 3

(©) Jo Jy zy(a+y)dzdy = 1/3

(d) fi' dyfy rgde =%

(e) [} [ (e +e¥)dxdy = 2(e — 1)
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(2) Calcular las siguientes integrales dobles:

a) //Axdydx (b) //B(x—l—y)dmdy (¢) //C ze " Vdzdy
(d) //D mdyd:c (e)/Eizdydx (f)/Fzzdxdy

where
A={(z,y) : > 1,222 -2 <y < 2% +z},
B el cuadrildtero de vértices (1,1), (2,2), (3,1), (6,2),
C={(z,y) : 0<2 < /y,1 <y<2},
D =[3,4] x [1,2],
E={(z,y) : 1<y<uz1<ax<2}
F={(z,y) : 1<z <y 1<y<2}
Respuestas: (a) |7 2‘222“2 wdyde = 15

(b) J7 2 (@ + y)dwdy = 14

(c) [2[YYxe ™ *Ndady = (1 — e 1)1 — 1
() i J} Gdyde =0 %
(
(

(3) (a) Usando que dxdy = pdpdf en coordenadas polares, calcular / / e~o v dxdy, donce A =
A
{(z,y): 0 <a? +9y? < R?}.
(b) Calcular a partir de (a): / / e dady.
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(¢) Deducir de (b) el valor de / e da.
— 00
(d) A partir de (a), usando que {(z,y) : 0 < 2?2+ y? < a?} C [~a,a]®> C {(z,y) : 0 < 2% + 92 <
2a?}, calcular aproximadamente [, e~ da.
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(e) A partir de (d), y suponiendo que 0 < a < b, calcular aproximadamente fab e~ dz.
(f) A partir de (d), y suponiendo que a < 0 < b, calcular aproximadamente ff e dx.
Respuestas: (a) ffAe_””2_y2dxdy =r(1—e 7).
N e~V dady = 7
() [X e de =7
(@y/m(l =) < [, e do < /n(1 = e27)
(e)%\/w(l —eb%) — %\/ﬂ'(l —e=20%) < f; e dr < %\/m— %\/m
(f)

f) Vr(l —e=9?) + /7(1 —e ) < fab e dr < 1/m(l—e20%) + L /n(1 — e~ 2%)

Calcular el drea de la region limitada a la derecha por el circulo de radio 2 y a la izquierda por
la recta x = 1.

Respuestas: 4n/3 — /3.



