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PROBLEMAS TEMA I

Consideremos una economia de intercambio con dos agentes con preferencias del tipo Cobb—Douglas
ul(x7y) = xayl—a
U2($7 y) = xﬁyl_ﬁ
con 0 < «, B < 1. Los recursos iniciales son w! >> 0, w? >> 0.
(a) Calcular las asignaciones que son Pareto eficientes.
(b) Calcular los precios de equilibrio.
Supongamos que las funciones de utilidad de los agentes son u; (z,y) = max{z,y}, us(z,y) = min{z, y}
y los recursos iniciales agregados son w = (4, 1). Representar las asignaciones Pareto eficientes.
Supongamos que las funciones de utilidad de los agentes son u; (z,y) = © + 2y, us(x,y) = min{z,y} y
los recursos iniciales agregados son w = (3,1). Representar las asignaciones Pareto eficientes.
Consideremos una economia de intercambio con dos consumidores y dos bienes. El conjunto de consumo
de cada agente es X; = R%. La dotacién total de recursos iniciales es w = (1,1). Determinar el conjunto
de las asignaciones Pareto eficientes para cada uno de los siguientes pares de preferencias:
(a) uy(zl,2d) =Inai + Inad, us(22,22) = Ina? + Inx3.
(b) ul(x%vlé) - IL UQ(I%7I§) — I%
(¢) w (ot wb) = alad, us(a?, 23) = a3
(d) wi(ey,3) =Inag + (23)°, ua(af, 23) = afas.
(e) ui(xi,zd) = min{ai, 221}, ua(2?, 22) = min{z?, 23}.
Para cada una de las siguientes economias de intercambio con conjuntos de consumo X; = X5 = Ri
e (Calcular las funciones de demanda de cada agente, el precio de equilibrio y el equilibrio de Walras.
e Determinar el conjunto de asignaciones que son Optimos de Pareto. Utilizar esta informacion para
calcular de nuevo los precios y las asignaciones de equilibrio.

(a) ui(z,y) =2Inz + Iny, i=1,2, wl =(1,1), w? = (1,1).

(b) wi(z,y) =z + y*, i1=1,2, O<p<1w (1, O) =(0,1).

(¢) u(a1,y) = /2y, us(w,y) = (), w' = ( 0), w (0, 1).

(d) uy(z,y) = xy, u%(x,y) =lnz+Iny, w' = (18,4), w* = (3,6).

(e) w(z,y) =2+ %, us(z,y) = v +y% w' (0 4), w (4,2)

(f) ua(z,y) fQW, us(2,y) =2z +2/y, w (3/2 1/2), w® = (3/2, 1/2)-

(g) ui(z,y) =alnz+ (1 —a)lny (con 0 < a < 1), ug(x,y) = min{x,y}, w' = (0,1), w? = (1,0).

Las funciones de utilidad de los agentes son u; (x,y) = z+y, us(x,y) = max{z,y} y los recursos iniciales
son w! =w? = (1/2,1/2).

(a) Representar la situacién en una caja de Edgeworth.

(b) En el equilibrio de Walras, jcudl es la relacién entre los precios?

(c) {Cudl es la asignacién en el equilibrio de Walras?

Las funciones de utilidad de los agentes son ui(x,y) = = 4 2y, uz(z,y) = /2y y los recursos iniciales

son w! = (1,2), w? = (1,3). Encontrar el equilibrio de Walras.

Las funciones de utilidad de los agentes son uj(z,y) = ua(x,y) = xy?. Los recursos iniciales son
= (40,160), w? = (240,120).

) Calcula el precio y la asignacién de equilibrio.

) Demuestra que la asignacién z! = (80,80), 2% = (200, 200) es una asignacién Pareto eficiente.

) ¢ Qué precios soportan la asignacién en el apartado (b)?

) ¢ Qué reasignacién de los recursos iniciales convierte a la asignacién en el apartado (b) en un
equilibrio de Walras? ;Es tinica esa reasignacion?

(e) Representa los apartados anteriores en una caja de Edgeworth.



9)

(10)

(11)

Considerar una economia con dos bienes y dos agentes con funciones de utilidad

u'(w,y) = 2y
u’(z,y) = 2%y
Los recursos agregados son (10, 20).
(a) Encontrar una asignacién Pareto eficiente (a,b) en la que u?(a,b) = 8000/27. (probar que la
solucién es x1 = 10/3, z3 = 40/3)
(b) Supongamos que los recursos iniciales son w! = (10,0), w? = (0,20). Encontrar el equilibrio de
Walras.

En una economia de intercambio con dos bienes, hay dos tipos de consumidores: (1) m; consumidores
de tipo 1 con preferencias

1 1
3 Inz; + 3 In gy
e inicialmente una unidad de cada bien por cada uno de los individuos. (2) msy consumidores de tipo 2
con preferencias
229 + Yo
y cada uno de estos agentes tiene una asignacion inicial de 12 unidades de cada bien. Determinar el
equilibrio cuando m; = my ;Cémo cambia el equilibrio al cambiar m; 7

Consideremos una economia de intercambio con dos agentes cuyas preferencias estdn representadas por
las funciones de utilidad

1 _
wehal) = at— (@)™
1
u(ed,af) = —5(ad) "+

Sus recursos iniciales son w! = (2,7), w? = (r,2), donde r es momentaneamente un pardmetro. Probar
que las funciones de demanda de los agentes son

= (200(2) - (2)"(2) ™)
= (2) 200 (2)- (2))

donde r estd elegido de forma que la demanda de cada bien es positiva. Probar que los precios de
equilibrio estan determinados por la ecuacion

—1/9 8/9
()" ()"
4! D2 P2

comprobar que para el valor r = 28/9 — 21/9 hay tres soluciones

P_q9 1

D2 772
y por tanto hay tres equilibrios competitivos.
Supongamos que un agente tiene una relacién de preferencias > localmente no saciada y que z* es un
elemento maximal de = en el conjunto presupuestario {x € X : p-z < z}. Probar que si y »= z*,
entonces p-y > z.
Supongamos que la relacién de preferencias = es localmente no saciada. Sea x* una asignacién factible
y p un vector de precios. Probar que las dos condiciones siguientes son equivalentes:
(a) Siy >~ a* entonces p-y > p-a*.
(b) x* es una solucién del problema

minp - x
sa. x>=x* }
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(14) Consideremos una economia en la que las preferencias de los agentes dependen no sélo del consumo
propio sino también del bienestar de los demas agentes. Es decir, la utilidad de cada agente ¢ =
1,...,I depende de su consumo z' y del bienestar “de consumo” alcanzado por los demds agentes
vi(zl),...,vr(xr). Asumimos, por tanto que las preferencias del agente i = 1,...,I se pueden repre-
sentar por una “funcién de felicidad” u® de la forma u®(z?, ..., 27) = u’(vy(21), ..., v;(z!)) Suponiendo
que las funciones Uy, ..., U, son crecientes en todos los argumentos, probar que si z = (z!,...,27) es
una asignacién Pareto eficiente relativa a las preferencias u?, también es un éptimo de Pareto con las
preferencias v;.

(15) Consideremos una economia con dos agentes y dos bienes. Los agentes ¢ = 1,2 tienen las mismas
preferencias representadas por la funciéon de utilidad

i ) 2

u'(z,y) =2" +y
Las asignaciones iniciales son w! = (4, 2) = w?. Probar que no puede haber unos precios de equilibrio.
(16) Supongamos una economia en la que todos los agentes tienen las mismas preferencias y que éstas son
estrictamente convexas. Probar que dividir los recursos iniciales de forma igualitaria es una asignacién

Pareto eficiente. {Es cierta esta afirmacién si no todos los agentes son iguales?
(17) Consideremos una economia con 15 agentes y 2 bienes. Un agente tiene la funcién de utilidad

u(z,y) =Ilnx +Iny

En una asignacién Pareto eficiente al agente le corresponde la cesta (10,5). Calcular los precios com-
petitivos que corresponden a la asignacion Pareto Eficiente.
(18) Sea E = {(u’,w’) : i =1,2,...I} una economia de intercambio, con u’ : R, — R continua estrictamente
céncava y monétona, w' >> 0 para todo i = 1,2,...1.
En esta economia hay una autoridad que establece impuestos y reparte subvenciones de acuerdo al
siguiente sistema.
(a) Cada consumidor paga como impuesto una fraccién a de su renta: t*(p) = ap - w'.
(b) Lo recaudado en el apartado anterior se reparte de forma igualitaria entre todos los agentes. Es
decir cada agente recibe

donde
I
w = E w'
i=1

En esta economia se define un equilibrio competitivo con impuestos y subvenciones como una asignacién
2t .. al e R’ y unos precios p = (p1,...,pn) € R} tales que
e Para cada i =1,2,...1, la asignacién x* es una soluciéon de

max u(x)
sa.p-x <p-w —t(p)+ S (p)

I i I i
LD T A D
Probar que existe un equilibrio en esta economia. ;Es este sistema mds igualitario que un sistema
sin subvenciones e impuestos?
(19) Consideremos una economia de intercambio con dos bienes y dos agentes cuyas preferencias vienen
determinadas por la funcién de utilidad

ui(z,y) =%y i=1,2, 0<a<l

v los recursos globales son
w! +w? = (10,10)

Probar que la asignacion
1_ .1 _,2_  2_
T =Ty =] =2T5=09
es Pareto eficiente. Determinar unos recursos iniciales w',w? con w! # w?, tales que, en esta economia,
la asignacién anterior es un equilibrio competitivo.
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Consideremos una economia de intercambio con dos bienes y tres agentes cuyas preferencias vienen
determinadas por las funciones de utilidad siguientes

ul(y)= = ay
2 _ 2
uw(r,y) = = zy
u(z,y)= = Slnz+lny

y los recursos globales son

wh +w? +w =(7,8)
Probar que la asignacién x! = (1,2), 22 = (1,4)), 23 = (5,2) es Pareto eficiente. Calcular unas precios
para los que esta asignacién sea un equilibrio.
Consideremos una economia de intercambio con dos bienes y dos agentes cuyas preferencias vienen
determinadas por las funciones de utilidad siguientes

u'(z,y)= = Zy+Inz+Iny
UQ(xay) = = _4/‘1: - 1/y

y los recursos globales son
wh +w? = (3,6)
Supongamos que utilizamos la funcién de bienestar social W = au' + bu?. Probar que la asignacién
! = (1,4), 22 = (2,2)) es Pareto eficiente. Determinar unos pesos a, b para los que la funcién de
bienestar social W elegiria la asignacién anterior.



